
 इकाई 14 वृ�

वृ� क� अवधारणा
वृ� क� ���या, �ास, जीवा तथा चाप
अध�वृ�
वृ�खंड एवं ���यखंड

14.1 भू�मका :

आपन े�व�भ� �कार क� �या�मतीय आकृ�तय� के �वषय म� पढ़ा है। आज हम एक ऐसी
आकृ�त के �वषय म� अ�ययन कर�गे जो अनेक �व�श�ता� से यु� है। यह हमारे जीवन
के �लए ब�त उपयोगी है।

14.2 ��या कलाप :

एक धाग ेके एक �सरे पर प��सल बाँघ द� और �सरे �सरे को कागज के एक �ब�� पर ��र
रखकर प��सल को इस �कार घुमाए ँ�क धागा तना रहे। हम देखते ह� �क इस दशा म� भी
एक वृ� बनता है। ��र �ब�� को वृ� का के�� तथा ��र �ब�� से प��सल तक क�
ल�बाई को वृ� क� ���या कहते है। पा�� �च� म� O वृ� का के�� और OP वृ� क�
���या है।

�न�म�त व� वृ� है जो एक समतल म� एक �न��त �ब�� से समान �री पर ��त सभी
�ब��� का समूह है।



�न��त �ब�� OP वृ� का के�� (Centre) है। रेखाख�ड OA वृ� क� ���या (Radius)
तथा रेखाख�डAB वृ� का �ास (Diameter) है

14.3 वृ� के अ�त: तथा बा� �े� (Interior region and exterior region of
Circle)
वृ� को छोड़कर वृ� के अ�तर का भाग वृ� का अ�त:�े� तथा वृ� को छोड़कर वृ� का
बा�भाग वृ� का बा��े� कहलाते ह�।

आओ पता लगाएँ
पा�ा��कत �च� म� :
1.वृ� पर कौन-कौन से �ब�� ��त ह� ?
2. वृ� के बा��े� म� ��त �ब��� के नाम बताइए।
3. वृ� केअ�त:�े� (वृ�ीय �े�) म� ��त �ब�� कौन-कौन से ह� ?
वृ� क� रचना कर चचा� क��जए और �न�कष� �नक�लए :
एक वृ� ख��चए �जसका के�� O और ���या OA है। वृ� पर एक �ब�� B, वृ� के
बा��े� म� एक �ब�� C तथा वृ�ीय �े� म� एक �ब�� D ल�। रेखाखंड OB, OC तथा OD
ख��चए।



1.रेखाखंड OA तथा OB क� ल�बाइय� म� �यास�ब� है ?
2. रेखाखंड OA तथा OD म� स�ब� बताइए ?
3. रेखाखंड OA तथा OC म� कौन छोटा है ?
� वृ� के के�� से �जन �ब��� क� ��रया ँ���या के बराबर ह�, वे वृ� पर ��त होते
ह�।

� वृ� के के�� से �जन �ब��� क� ��रयाँ ���या से कम ह�, वे वृ� के अंत: या वृ�ीय
�े� म� होत ेह�।

� वृ� के के�� से �जन �ब��� क� ��रयाँ उसक� ���या से अ�धक ह�, वे वृ� के
बा��े� म� होते ह�।

इ�ह� क��जए, चचा� कर �न�कष� �नक�लए :
3 सेमी, 2 सेमी, तथा 2.5 सेमी ���या के वृ� ख��चए �जनके के�� �मश: A, B तथा C
ह�। इनके �ास �मश: PQ, MN तथा XY ख��चए और उ�ह� ना�पए।

1.PQ, MN तथा XY क� माप� �या ह� ?
2. �ास PQ तथा ���या AP क� माप� म� �या स�ब� है ?
3. �ास MN और ���या BM तथा �ास XY और ���या CX क� माप� म�
�या स�ब� ह� ?
�कसी वृ� के �ास क� ल�बाई उसक� ���या क� ल�बाई क� दो गुनी होती है,
अथा�त �ास =2 ×���या
14.4 प�र�ध (Circumference)
एक वृ�ाकार चकती या थाली के �कनार� पर पतला तार लपे�टए। इसके �लए तार के एक
�सर ेको अँगूठे से दबा द��जए। पुन: तार को वृ�ाकार चकती या थाली के �कनार� के
अनु�दश लपेटते �ए अँगूठे वाले �ान तक लगाइए। अब इस तार क� ल�बाई ना�पए। यह
वृ�ाकार चकती क� कौन सी माप होगी ?
वृ�ाकार घेरे के प�रमाप को उस वृ� क� प�र�ध कहते ह�।



14.5 जीवा (Chord)
�ब�� A को के�� मानकर �कसी ���या का एक वृ� ख��चए। वृ� पर दो �ब�� B और C
अं�कत क��जए। �ब�� B को �ब�� C से �मलाए।ँ इसी �कार �ब�� B से �सरी रेखा खंड
�ब�� A स ेहोती �ई, BD ख��चए।

1.रेखाखंड BD को �या कहते ह� ?
2. रेखाखंड BC को �या कहते ह� ?
रेखाखंड BC वृ� क� जीवा कहलाती है।
हमन े�या सीखा :
वृ� के �क�ह� दो �ब��� को �मलाने वाले रेखाखंड को वृ� क� जीवा कहते ह�। वृ� के
के�� से होकर जाने वाली जीवा वृ� का �ास होती है तथा वह वृ� क� सबसे बड़ी जीवा
होती है।
14.6 चाप (Arc)
इ�ह� क��जए, चचा� कर �न�कष� �नक�लए:
अपनी अ�यास पु��तका के एक पृ� पर एक �ब�� O ली�जए। परकार म� प��सल लगाइए।
�ब�� O से 3 सेमी क� �री पर एक �ब�� A ली�जए। परकार क� नोक को �ब�� O पर तथा
प��सल क� नोक को �ब�� A पर रखकर प��सल क� नोक को �ब�� A से �ब�� B तक
घुमाए।ँ A स ेB तक के व� कोे �या कह�गे ?

 

इस व� को वृ� का चाप कहते ह� तथा इसे चाप AB या  से �� करते ह�। चाप उस
वृ� का ही एक भाग है, �जसे �ब��वार व� �ारा पूरा �कया गया है। OA इस वृ� क�



���या है। चाप AB क� ���या भी OA है। वृ� का एक भाग चाप कहलाता है।
हमन े�या सीखा :
नीच े�दये गये �ब��� पर समूह म� चचा� कर� और �न�कष� �नकाल�:
1.�कसी वृ� क� ���या और उसके �ास म� �या स�ब� होता है ?
2. �कसी वृ� म� �कतनी ���याए ंहोती ह� ?
3. �कसी वृ� म� �कतने �ास होते ह� ?
4. वृ� क� सबस ेबड़ी जीवा का �या नाम है ?
5. प�र�ध �कस ेकहते ह� ?
6. एक चाप PQ ख��चए, �जस क� ���या 4.2 सेमी है।
7. एक 3.5 सेमी ���या का वृ� ख��चए। इस वृ� के कोई दो चाप AB और CD �न��पत
क��जए।

8. 5 सेमी ���या लेकर �ब�� O को के�� मानकर एक वृ� ख��चए। O से 3.5 सेमी �री
पर �ब�� P ली�जए। बताइए �क �ब�� P वृ� के बाहर है या वृ� के अ�तर है।
14.7 लघ ुचाप और द�घ� चाप (Minor arc and Major arc)
�कसी �ब�� A को के�� मानकर �कसी ���या का एक वृ� ख��चए। इस वृ� पर कोई दो
�ब�� B और C इस �कार ली�जए �क जीवा BC के�� A से होकर न जाए।
1.जीवा BC �ारा वृ� �कतने भाग� म� �वभा�जत हो गया है ?

2. वृ� के इन भाग� म� कौन सा भाग बड़ा है ?
वृ� के दोन� भाग वृ� के चाप कहलाते ह�। बड़े भाग को द�घ� चाप और छोटे भाग को लघु
चाप कहत ेह�। �च� म� चाप BEC द�घ� चाप और चाप BDC लघु चाप ह�।
14.8 अध� वृ� (Semi circle)
�कसी �ब�� A को के�� मानकर �कसी ���या का एक वृ� ख��चए। वृ� का �ास BC
ख��चए। इस वृ�ाकार भाग को अ�यास पु��तका से काटकर अलग क��जए। इसे �ास



BC पर मोड़कर दोन� भाग� को एक �सरे के ऊपर रख�।

1. �या वृ� के एक भाग न े�सरे भाग को पूरा-पूरा ढॅक �लया ?
2. इससे वृ� के दोन� भाग� म� �या स�ब� �नकलता है ?
3. वृ� के इन भाग� म� से ��येक को �यानाम �दया जा सकता है ?
�च� म� चाप BEC तथा चाप BDC वृ�ीय व� के अध�वृ� ह�। �ास के �ब�� B और C
��येक अध�वृ� म� स��म�लत ह�। अध� वृ� म� �ास �वयं स��म�लत नह� होता है।
अध� वृ� और �ास से �घरे �े� को अध� वृ�ीय �े� (Semi Circular region) कहते ह�।
�च� म� चाप BDC और �ास BC से �घरा �े� अध�वृ�ीय �े� है। इसी �कार चाप BEC
और �ास BC से �घरा �े� भी अध�वृ�ीय है।
हमन े�या सीखा:
�कसी वृ� का कोई �ास, वृ� को दो समान भाग� म� �वभा�जत करता है। इनम� से ��येक
भाग अध�वृ� कहलाता है, �जसम� �ास के अ��य �ब�� तो स��म�लत होते ह� पर�तु �ास
�वय ंस��म�लत नह� होता।
अ�यास 14 (a)
1.पा�� �च� को देख कर �ल�खए :

(i) वृ� का के��
(ii) तीन ���या� का नाम
(iii) एक �ास का नाम
(iv) दो जीवा� का नाम



(v)अ�त: �े� म� एक �ब��
(vi) बा��े� म� एक �ब��
(vii) चार चाप (दो लघु, दो द�घ�) के नाम
(viii) एक अध�वृ� का नाम
2. पा�� �च� देखकर �न�न�ल�खत ��� के उ�र द��जए :

(i) तीन ���या� के नाम बताइए।
(ii) तीन जीवा� के नाम बताइए।
(iii) �च� म� �कतन े�ास ख�चे गये ह� ? उनके नाम भी �ल�खए।
3. पा�� �च� म� �ब�� O वृ� का के�� है। �च�ानुसार वृ� के �न�न�ल�खत अंग� को �व�श�
नाम द� :

(i) रेखाखंड OA
(ii) रेखाखंड AB और CD
(iii) चाप CBD
(iv) चाप CAD
4. परकार क� सहायता से �न�न�ल�खत ���या� के वृ� ख��चए :
(i) 4.5 सेमी (ii) 3.2 सेमी
5. परकार क� सहायता से �न�न�ल�खत �ास के वृ� ख��चए :
(i) 7.6 सेमी (ii) 10 सेमी
6. एक वृ� क� ���या 4.5 सेमी है। इस वृ� के �ास क� माप �ात क��जए।



7. �कसी ���या का एक वृ� ख��चए। वृ� पर कोई दो �ब�� P और Q लेकर इ�ह� �मला
द��जए। बताइए �क �या�ब�� P, Q को छोड़कर रेखाखंड PQ के सभी �ब��
(i) वृ� पर ह� ?
(ii) वृ� के बाहर ह� ?
(iii) वृ� के अ�तर ह� ?
8.�न�न�ल�खत कथन स�य है या अस�य ह� :
(i) वृ� क� ���या वृ� क� जीवा होती है।
(ii) वृ� का �ास वृ� क� जीवा होती है।
(iii) �ास वृ� क� सबसे बड़ी जीवा होती है।
9. एक रेखाखंडAB ख��चय े �जसक� ल�बाई 4 सेमी है। �ब�� A को के�� मानकर एक
वृ� इस �कार खी�चय� �क वह �ब�� B से होकर जाए। इस वृ� क� ���या नापकर
�ल�खए।

14.9 वृ�खंड (Segment of Circle)

इ�ह� क��जए, चचा� कर �न�कष� �नक�लए :
�कसी ���या का एक वृ� खांè�चए �जसका के�� O है। उसम� एक जीवा ख��चए। इस
वृ� पर दो �ब�� X और Yली�जए।
(i) जीवा AB �ारा वृ�ीय �े� �कतने भाग� म� �वभ� �कया गया है ?
(ii) ��येक भाग को �याकहते ह� ?
जीवा AB के �ारा वृ�ीय �े� दो भाग� AXB और AYB म� �वभा�जत हो गया और
��येक भाग को वृ�खंड कहते ह�।
हमन े�या सीखा :



वृ� के चाप और उसक� जीवा से �घरा �आ �े� वृ�खंड कहलाता है।
छोटे भाग को लघु वृ�खंड और बड़े भाग को द�घ� वृ�खंड कहते ह�। �च� म� चाप AXB
और जीवा AB से �घरा �े� लघु वृ�खंड है, तथा चाप AYB और जीवा AB से �घरा �े�
द�घ� वृ�खंड है।
14.10 ���यखंड (Sector)
एक प�ा लेकर उस पर 3 सेमी ���या का एक वृ� ख��चए �जसका के�� O है। वृ� पर दो
�ब�� A और B ली�जए। OA एवं OB ���याए ँख��चए। वृ� वृ�ीय �े� स�हत प�े से
काटकर अलग क��जए। अब सावधानी स ेA से O तक तथाB से O तक काटकर वृ� �े�
के OAB भाग को �च�ानुसार अलग क��जए। �ा�त भाग� को �याकह�गे ? �ा�त दोना� भाग
���यखंड कहलाते ह� तथा छोटे भाग को लघु ���यखंड तथा बड़े भाग को द�घ� ���यखंड
कहत ेहै।

वृ� के चाप तथा चाप केअ��य �ब��� से जाने वाली ���या� से �घरे �े� को ���यखंड
कहत ेह�।
अ�यास 14 (b)
1.पा�ा��कत �च� म� �ब�� O वृ� का के�� है। रेखाखंड OA, OB एवं OC ���याए ँह�।
रेखाखंड AB, AC तथा DE जीवाए ँहै।इनका एक ���यखंड OA, OB तथा चाप AXB
स े�घरा �े� और उसके संगत वृ�खंड, जीवा AB तथा AXBचाप से �घरा �े� है।

इसी �कार अपनी अ�यास पु��तका पर �च�ानुसार अ�यपाँच ���यखंंड� के नाम तथा
उनके संगत वृ�खंड� के नाम �लख�।



2. पा�ा��कत �च� म� छायां�कत ���यखंड क� ���या �ल�खए।

3. पा�ा��कत �च� म� छायां�कत वृ�खंड क� जीवा तथा उसके संगत ���यखंड का नाम
बताइए।

इस इकाई म� हमन ेसीखा  
1.एक समतल म� एक �न��त �ब�� से �न��त �री (समान �री) पर ��त सभी �ब���
का समूह वृ� कहलाता है। �न��त �ब�� वृ� का के�� कहलाता है तथा �न��त �री
(समान �री) वृ� क� ���या कहलाती है।
2. वृ� के के�� से �जन �ब��� क� ��रयाँ ���या के बराबर ह�, वे वृ� पर ��त होते ह�।
वृ� के के�� स े�जन �ब��� क� ��रया ँ���या से कम ह�, वे वृ� के अ�त:�े� (या वृ�ीय
�े�) म� होते ह�। वृ� के के�� से �जन �ब��� क� ��रयाँ उसक� ���या से अ�धक है, वे
वृ� के बा��े� म� होते ह�।
3. वृ�ाकार घेर ेके प�रमाप को उस वृ� क� प�र�ध कहते है।
4. वृ� पर �क�ह� दो �ब��� को �मलाने वाला रेखाखंड वृ� क� जीवा कहलाती है तथा
�ास वृ� क� सबसे बड़ी जीवा होती है, जो वृ� के के�� से होकर जाती है।
5. वृ� का एक भाग चाप कहलाता है।
6. �कसी वृ� का कोई �ास, वृ� को दो समान भाग� म� �वभा�जत करता है। इनम� से
��येक भाग अध�वृ� कहलाता है, �जसम� वृ� का �ास स��म�लत नह� होता है।
7. वृ� के चाप और उसक� जीवा �ारा �घरा �आ �े� वृ�ाखंड कहलाता ह�।
8.वृ� के चाप तथाअ��य �ब��� से जाने वाली ���या� से �घरे �े� को ���यखंड कहते
ह�।

उ�रमाला

अ�यास 14 (a)



1.(i) 0 के��, (ii) OB, OC, OD (iii) BC, (iv) AB, CD (v) E (vi) कोई नह� (vii)
AB, AC, ABDC, BDCA, (viii) BAC। 2. (i) OA, OB, OC (ii) AB, BC, AC
(iii) एक, AC, 3. (i) ���या, (ii) ABजीवा, CD �ास, (iii) अध�वृ� (iv) अध�वृ� , 6.
9 सेमी, 7. (i) नह�, (ii)नह�, (iii) हाँ, 8.(i) अस�य (ii) स�य (iii) स�य, 9. 9 सेमी
अ�यास 14 (b)
2. OA, OB 3. जीवा PQ ���य खंड OPQ


